szkic rozwigzania — Jacek Kredenc

Poszukiwania funkgji
Zadanie 1.
Niech:
fnx) =x*+x+1 dla x>0.
Znajdz f(x).
Rozwiazanie:

Zastosujmy podstawienie:

Otrzymujemy wtedy kolejno
f(lne?) = (e”)?+e” +1
f(ylne) =e?¥ +e¥ +1
f)=e? +e¥+1
Po zmianie nazwy argumentu mamy:
fx) =e**+e*+1
Zadanie 2.
Wyznacz funkcje f (x) wiedzac, ze prawdziwe jest réwnanie
2f(0) + f(1 —x) =x?

dlax €R,i

f:R->R

Rozwigzanie:

Zastosujmy podstawienie

y=1—x
Wodwczas

x=1—-y
Otrzymamy wowczas rdwnanie

2fA-y+ ) =Q0-y)?
Po zmianie nazwy zmiennej i spotegowaniu prawej strony otrzymujemy
fO+2f1—x)=x*>—-2x+1

Po dopisaniu rownania wyj$ciowego otrzymujemy uktad rownan



{f(x)+2f(1—x)=x2—2x+1
2f(x0) + f(1 —x) = x*

Przemndzmy drugie réwnanie przez (—2)

{f(x)+2f(1—x) =x?-2x+1
—4f(x) = 2f(1 — x) = —2x?

Dodajemy oba réwnania stronami
—3f(x) =—x?—-2x+1

LI
fla)=3x"+3x =3

Zadanie 3.
Wyznacz wszystkie funkcje f: R — R takie, ze dla wszystkich x; y € R zachodzi
fOf@) —xy=f+f) -1
Rozwiazanie:

Przyjmijmy podstawienie

Otrzymamy
R —x*=2f(x) -1
F20) = 2f(x) —x2+1=0
A= 4+ 4x* — 4 = 4x?
VA= 2x

2—2x 2+ 2x
flx) = =1—-x W fkx)= > =x+1




