Jacek Kredenc — szkic rozwigzania

Niespodzianki

Zadanie 1. Wykaz, ze ws$rdd liczb 10; 1100; 111000; 11110000; 1111100000; ... itd. Nie ma
kwadratu liczby naturalne;.

Rozwiazanie:

Jezeli ktéras z podanych liczb byta by kwadratem liczby naturalnej, to musiataby mie¢ w zapisie
dziesietnym na koricu parzystg liczbe zer. Rozpatrzmy wiec liczbe

11..11 00..00 = 11..11 - (10™)?

2n jedynek 2n zer 2n jedynek

Gdyby ta liczba byta kwadratem liczby naturalnej, to liczba 11...11 musiataby by¢
2n jedynek
kwadratem liczby naturalnej, ale tak nie jest co wynika z zadania pierwszego.

Zadanie 2. Wykaz, ze wsrdd liczb 11; 1101; 111001; 11110001; 1111100001; ... itd. Nie ma
kwadratu liczby naturalnej.

Rozwigzanie:

Dowodzimy, ze 33 ..33=11..1088..89i 33..342=11..1155..56
ncyfr n-1cyfr n-1cyfr n-1cyfr ncyfr n-1cyfr

Nastepnie zauwazmy, ze 11..1088..89<11..1100..01<11..11 55..5 6.
n-1cyfr n-1cyfr ncyfr n—-1ctfr ncyfr n-1cyfr

Liczba 11 ...11 00...0 1 znajduje sie wiec miedzy dwoma kolejnymi kwadratami liczb
~—————— N——
ncyfr n-1cyfr
naturalnych, a zatem nie moze by¢ kwadratem liczby naturalnej.



