Jacek Kredenc — szkic rozwigzania

Dowody

Zadanie 1. Wykaz, ze jesli a; b; c>0, to L4 b1y
bZz = 2
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Rozwiazanie:

Na podstawie zadania 1 mamy
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Analogicznie: = + p

Dodajemy stronami trzy ostatnie nierdwnosci otrzymujgc nieréwnos$¢

<a+1>+<b+1)+(c+1>>2+2+2
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Zadanie 2. Wykaz, ze jeslia; b;c >0 i a+b+c=3,to
a+b b+c ct+a 2

Rozwigzanie:

Na podstawie zadania 4 mamy
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Czyli

1 1 1
2 b ( )29
(@+b+c) a+b+b+c+c+a

Korzystajac z podanego warunku a + b + ¢ = 3 mozemy zapisac, ze
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Zadanie 3*. Wykaz, ze jeéli a;b;c > 0im;n € N*,to a™t™ + p™m*" 4 ¢t > g™Mp" +
b™c™ + c™a™

Rozwiazanie:

Skorzystamy z uwagi podanej po rozwigzaniu zadania 7. Mamy

m sktadnikéw n sktadnikow
am+n + am+n+' . _|_am+n + am+n + bm+n + bm+n+_ .. +bm+n + bm+n

m+n
> m+n\/am+n LMt . gmAN L gmAn L pmtn . pmAn . L. pmAn . pm+n

m czynnikéw n czynnikéw
Skad

mam+n + nbm-l-Tl

> m+’{/(am+n)m - (hmHm)n = gmpn

m+n
Analogicznie
mbm+n + ncm+n ] mcm+n + nam+n
>bMc™i > cMmam
m+n m+n

Dodajemy stronami trzy ostatnie nieréwnosci otrzymujgc nieréwnosé

mam+n + nbm+n + mbm+n + ncm+n + mcm+n + nam+n

>a™b™ + b™Mc™ + c™a™
m+n

Czyli

(m+n)a™" + (m+n)b™" + (n + m)c™t"

m+n

>a™b™ + b™Mc™ + c™a™

Po skréceniu przez m+n otrzymujemy zgdang nierdwnosé



