Jacek Kredenc — szkic rozwigzania

Reszty z dzielenia
Zadanie 1. Wykaz, ze:
a)3|4" -1
b) 11|5-25™" + 6 - 36™
c)11|102"+1 4+ 1
Rozwigzanie:
a) Udowodnimy, ze:
4" —1=CB+1D)"-1=1"-1=1-1=0(mod 3)
b) Udowodnimy, ze:
5:25"+6-36"=5-(52)"+6-(6%)" =5-52" + 662" = 52n*1 4 g2ntl =
= (11 — 6)2"+1 4 §27+1 = _g21+1 § 21+1 = () (mod 11)
c) Udowodnimy, ze:
1021 41 =(11-1D""1 +1=-1""14+1=-14+1=0(mod 11)
Zadanie 2. Znajdz cigg reszt z dzielenia poteg 3" (n = 1;2; 3; ...) przez 7.
Rozwiazanie:
31 =3 =3 (mod?7)
32=3-3=9=2(mod7)
33=3-2=6(mod?7)
3*=3-6=18=4 (mod 7)
3°=3:-4=12 =5 (mod 7)
36=3-5=15=1 (mod 7)

37=3-1=3(mod7)



Odpowiedzi:
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Zadanie 3. Znajdz cigg reszt z dzielenia poteg 32" 41 (n=1;2;3;...) przez 13
Rozwigzanie:
Zacznijmy od 32"

. 2 . 3 .

Niech a;,=3% a,=32"=3%=322=q% a3=32"=38=3%2=q3; aq,=
2

an-1

a, = 32" =32 = 9 (;mod 13)
a, = a? = 9% =81 = 3 (mod 13)
as; = a3 = 3% =9 (;mod 13)
Czyli
321+1E9+1510(m0d13)
32° +1=3+1= 4 (mod 13)

Odpowiedzi:
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Zadanie 4. Znajdz cigg reszt z dzielenia liczb ,,zerojedynkowych” 10101 --- 01 przez 11
2n—-1cyfr

Rozwiazanie:

apsy1 = 101---0101 = 100-101--01+ 1 = 100a, + 1
2n+1cyfr 2n—1cyfr
Ther =t +1(mod7), czyli 11 =7 141, + 21, +1=2r,+1(mod 7). 1 =a, =1,
n=21+41=3,13=2-3+1=7=0,n=2-0+1=1,itd.



