Jacek Kredenc — szkice rozwigzan
Operacja ,,Wielomian”
Zad. 1.

Reszty z dzielenia pewnego wielomianu przez wielomiany x-1, x-2, x-3 wynoszg odpowiednio 4,5, 6.
Znajdz reszte dzielenia tego wielomianu przez wielomian (x - 1)(x - 2)(x - 3).

Wskazéwka: Zapisujemy W(x)=P(x). (x-1)(x-2)(x-3) +ax?+ bx +c, gdzie a, b, c s3 wspdtczynnikami,
ktore nalezy wyznaczy¢.

Rozwigzanie
Poniewaz reszta jest co najwyzej wielomianem stopnia 2 postaci
W(x) =ax®*+bx+c
wiec aby znalez¢ wspétczynniki tego wielomianu nalezy rozwigza¢ uktad rownan

4da+2b+c=5

{a+b+c=4
9a+3b+c=6

3a+b=1

{a+b+c=4
S5a+b=1

3a+b=1

{a+b+c=4
2a =0

a=0; b=1;, c=3

W(x)=x+3



Zad. 2.
Wyznacz wspdtczynniki a i b tak, aby wielomian x1%° + ax + b byt podzielny przez wielomian x?- 1.
Wskazowka: Zauwaz, ze x? - 1 = (x-1)(x+1).
Rozwigzanie
Poniewaz
x?—1=(@x-1Dx+1)
WiecW(1) =0 i W(-1)=0

Mamy wiec nastepujgcy uktad réwnan

W(x) = x10 -1
Zad. 3.

Wykaz, ze jesli wielomian ap+a1x3+a,xb+...+anx3" jest podzielny przez wielomian x? + x + 1, to
ao+ai+az +...+an=0.

Wskazowka: Zauwaz, ze x3-1=(x-1)(x?+x+1) oraz aix¥=a;*(x3-1)+a; dlai=0,1, 2, .., n. Nastepnie
skorzystaj z faktu, ze x3-1 dzieli x*-1 dlai=0,1,2,..,n.

Rozwigzanie

ag + a1x3 + a2x6 + ot anx3n
=ay+(@,(x3 -1 +a)+(@x®—-1)+a,)+ -+ (a,(x3*—=1) +a,)
= (P —D+a,(x® -1+ +a,x"—1D)+as+a,+a, ++a,

Poniewaz
x3—-1=Cx-1Dx*+x+1)
Wiec W(1) =0, czyliag + a;x3 + a,x® + -+ a,x3" =0

Poniewaz x3¥ — 1jest podzielne przez x3 — 1, wiec kazdy sktadnik w nawiasie réwna sie zero, gdy za x
potozymy 1.

Oznaczato,zeag+a; +a, +--+a, =0



